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Dieses Ubungsblatt wird in der Ubung am 13.12.2013 besprochen.

Aufgabe 1

(a) Zeigen Sie mit Hilfe des Hilbertkalkiils aus der Vorlesung die Aussage

=-A— (A— B) . (1)

Verwenden Sie dabei das in der Vorlesung vorgestellte Deduktionstheorem.

(b) Zeigen Sie mit Hilfe des Hilbertkalkiils aus der Vorlesung die Aussage

E(-A—-A) —A.

Sie kénnen in der Ableitung die Aussage aus (a) als Axiom verwenden.

Hinweis: Diese Teilaufgabe ist kniffliger als (a). Es empfiehlt sich bei der Ableitung mit Gleichung
zu beginnen, worin B durch einen geeigneten Term ersetzt wurde.

Aufgabe 2

Gegeben sei eine Landkarte mit L Landern, die mit den Zahlen von 0 bis L — 1 bezeichnet werden. Die
bindre Relation Na(i,j) trifft auf zwei Lander ¢ und j zu (0 < 4,5 < L), wenn sie benachbart sind.
Die Landkarte soll nun mit den drei Farben rot, grin und blau so eingefirbt werden, dass keine zwei
benachbarten Linder dieselbe Farbe erhalten.

Geben Sie eine Menge F' von aussagenlogischen Formeln an, so dass F' genau dann erfiillbar ist, wenn
eine Farbung der geforderten Art moglich ist.

Aufgabe 3

Formalisieren Sie die folgenden Aussagen in Préadikatenlogik:

(a) Wenn jeder arme Mensch einen reichen Vater hat, dann gibt es einen reichen Menschen, der einen
reichen Grofvater hat.

b) In einer Bar gibt es stets eine Person P, SO daﬁ, falls P etwas trinkt, alle anwesenden Personen etwas
g
trinken.

(c) Jeder Barbier rasiert alle Personen, aufler denen, die sich selbst rasieren.



